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Ζήτημα 1ο 
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Είναι  f (x) = x + 1 x - 2  = (x + 1) (x - 2)  = x  - x - 2

 x  - x - 2 > 0,  όταν  x < -1  ή  x > 2
 x  - x - 2 < 0,  όταν  -1 < x < 2

x  - x - 2 > 0,  x -1  ή  x 2
Eπομένως  f (x) = 

-x  + x + 2 < 0,  -1
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 < x < 2
H  f (x) = x  - x - 2  είναι μια παραβολή και παρουσιάζει ελάχιστο

-β 1 4αγ - β 9για  x =  =   την τιμή  y =  = -
2α 2 4α 4

H  f (x) = -x  + x + 2  είναι μια παραβολή και παρουσιάζει μέγιστο

για  
2-β 1 4αγ - β 9x =  =   την τιμή  y =  =   

2α 2 4α 4
Γραφική παράσταση

 

 



 
Ζήτημα 2ο 
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1+α β +β γ +γ α +2αβ+2βγ+2γα+2αβ γ+2αβγ +2α βγ-3α βγ-2αβ γ-3αβγ 1+2αβ+2βγ+2γα  

(1 + αβ + βγ + γα)  - 3αβγ(α + β + γ) 1 + 2αβ + 2βγ + 2γα  

α β  + β γ  + γ α  - α βγ - αβ γ - αβγ 0 
2α β  + 2β γ   
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+ 2γ α  - 2α βγ - 2αβ γ - 2αβγ 0 
  +  + 0β γ  - 2αβγ  + γ α
γ (β  - 2αβ + 

γ α  - 2α βγ + α β
α (γ  -

α β   - 2α  
  +  + 0 

β γ + β γ
β (α  - 2αγ + γ )
β (α

 2α )
γ (β -  - α)

βγ + β
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)
α (γ) γ - 2 0   που ισχύει

Η ισότητα ισχύει αν και μόνο αν  :  β(α - γ) = γ(β - α) = α(γ - β) = 0

το οποίο ισχύει  αν  α = β = γ   ή  αν δύο από τα  α, β, γ  είνα

β)

ι  0 .

 

 
 
Ζήτημα 3ο 
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  (2α + 2)  < (α + 2)  - α    

       8α 2 + 24α 4 + 24α + 8 < α 3 + 8α 2 + 24α 4 + 32α + 16 - α 

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       0 < 32α + 16 - 24α - 8  
       0 < 8α + 8  που ισχύει διότι  α 0
      (α + 2)  - α  < (2α + 3)    

       8α 2 3 + 24α  + 32α + 16 < 8α 


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 + 36α  + 54α + 27  
       0 < 36α  + 54α + 27 - 24α  - 32α - 16  
       0 < 12α  + 22α + 11  που ισχύει διότι  α 0
    Επομένως  (2α + 2)  < (α + 2)  - α  < (2α + 3)   

Η σχέση  (1)  ισχύει για  

3 4 4 3

4 43
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 κάθε  α 0,  άρα και για κάθε  ν ΙΝ
   δηλαδή (2ν + 2)  < (ν + 2)  - ν  < (2ν + 3)   

   2ν + 2 < (ν + 2)  - ν  < 2ν + 3 

  Ο αριθμός  (ν + 2)  - ν   ΔΕΝ μπορεί να είναι φυσικός αριθμός
  διότι περιέχεται μεταξύ δύο διαδοχικών φυσικών αριθμών.

 

  


