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η1  λύση
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Για να είναι το πολυώνυμο  4x  + 8(μ  - 3)x + 12 - 4μ   τέλειο τετράγωνο πρέπει :
Δ = 0   [8(μ  - 3)]  - 4 4 (12 - 4μ ) = 0   
64(μ  - 3)  + 64(μ  - 3) = 0    64(μ  - 3)(μ  - 2) = 0    

μ  = 3   
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  ή  μ  = 2    μ = 3   ή  μ = 2

Επαλήθευση

 Για  μ = 3  το πολυώνυμο γίνεται : 
   4x  + 8(3 - 3)x + 12 - 4 3 = 4x  = ( 2x)

 Για  μ = 2 το πολυώνυμο γίνεται : 
   4x  + 8(2 - 3)x + 12 - 4 2 = 4x  - 8 
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η2  λύση
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x + 4 = ( 2x 2)

'Εστω ότι υπάρχει πολυώνυμο της μορφής  αx + β, τέτοιο ώστε
(αx + β)  = 4x  + 8(μ  - 3)x + 12 - 4μ   
α x  + 2αβx + β  = 4x  + 8(μ  - 3)x - 4(μ  - 3)  

α  = 4
2αβ = 8(μ  - 3)
β  = 
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α = 2 α = 2
    β  = -αβ    β = 0  ή  β = -α   

-4(μ  - 3) β  = -4μ  + 12 12 - βμ  =   
4

 Αν  β = 0  και α = 2,  τότε :

    μ  = 3    μ = 3   και  αx + β = 2x
 Αν  β = -α  και  α 
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= 2,  τότε :

    β  = 4,  μ  = 2    μ = 2  και  αx + β = 2x 2

Επαλήθευση

 Για  μ = 3  το πολυώνυμο γίνεται : 
   4x  + 8(3 - 3)x + 12 - 4 3 = 4x  = ( 2x)

 Για  μ = 2 το πολυώνυμο γίνεται : 
   4x  +   2 2 8(2 - 3)x + 12 - 4 2 = 4x  - 8x + 4 = ( 2x 2)
 



 
Ζήτημα 3ο 
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Περιορισμοί :  x 4  και  x 4μ  και  x μ
1 4 5 =  -   

x - 4 4μ - x μ - x

(x-4) 1(4μ-x)(μ-x)
x - 4

 = (x-4) (4μ-x) 4(μ-x)
4μ - x

 - (x-4)(4μ-x) (μ-x) 5
μ - x
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

  2 2 2 2
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(4μ - x)(μ - x) = 4(x - 4)(μ - x) - 5(x - 4)(4μ - x)  
4μ  - 4μx - μx + x  = 4 (μx - x  - 4μ + 4x) - 5 (4μx - x  - 16μ + 4x) 

4μ  - 4μx - μx + x 2 = 4μx - 4x 2 - 16μ + 16x - 20μx + 5x 


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  
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 + 80μ - 20x 
-4μx - μx - 4μx - 16x + 20μx + 20x = -4μ  - 16μ + 80μ  
11μx + 4x  = -4μ  + 64μ    (11μ + 4)x  = -4μ(μ - 16)

4 Αν  11μ + 4 = 0    μ = -   η εξίσωση είναι αδύνατη.
11

 Αν  11μ + 4 0    μ 
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4 -4μ(μ - 16)- ,  τότε  x = 
11 11μ + 4

  Θα πρέπει να ικανοποιούνται οι περιορισμοί
-4μ(μ - 16)   4    -4μ(μ - 16) 4(11μ + 4)   

11μ + 4
       -μ  + 16μ = 11μ + 4   μ  - 5μ + 4 0    μ 1  και  μ 4
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-4μ(μ - 16) 4μ  -4μ(μ - 16) 4μ(11μ + 4)  
11μ + 4

        -μ  + 16μ = 11μ  + 4μ  12μ(μ - 1) 0    μ 0  και  μ 1
-4μ(μ - 16)   μ    -4μ(μ - 16) μ(11μ + 4)   

11μ + 4
       -4μ  + 64μ = 11μ  + 4μ      

    
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 15μ(μ - 4) 0    μ 0  και  μ 4
Συνοψίζοντας

4 Αν  μ -   και  μ 0  και  μ 1  και  μ 4,  τότε η εξίσωση 
11

-4μ (μ - 16)  έχει μοναδική λύση την   x =  
11μ + 4

4 Αν  μ = -   ή  μ = 0  ή  μ = 1  ή  μ = 4, 
11

 τότε η εξίσωση είναι αδύνατη

 




