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Έστω  Κ  το κέντρο του κύκλου που διέρχεται
από τα  Β, Γ  και εφάπτεται στα  ΟΒ, ΟΓ.

Είναι  ΓΒΚ  = ΒΓΚ  = 60 ,  

άρα και το ΚΒΓ   είναι ισόπλευρο 

και ίσο με το  ΑΒΓ
ΚΜ = ΚΒ = ΚΓ = ΒΓ = ΑΒ = ΑΓ = α
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ΚΓ  είναι ρόμβος με πλευρά  α  και
οι διαγώνιοί του διχοτομούνται στο  Δ.

 1  θεώρημα διαμέσων στο  ΜΒΓ  : 
ΒΓ αΜΒ  + ΜΓ  = 2ΜΔ  +      ΜΒ  + ΜΓ  = 2ΜΔ  +   (1)

2 2

 1  θεώρημα διαμέσων στο  ΜΚΑ  : 

ΜΑ  

 
   

 





2 ΑΚ = 2ΑΔ
2 2 2 2 2 2

Δ

2
(3)

2 2 2

2
2 2 2

2

ΑΚ+ ΜΚ  = 2ΜΔ  +      ΜΑ  + ΜΚ  = 2ΜΔ  + 2ΑΔ   (2)
2

α 3 Το  ΑΔ  είναι ύψος στο ισόπλευρο  ΑΒΓ, άρα  ΑΔ =   (3) 
2

α 3(2)   ΜΑ  + ΜΚ  = 2ΜΔ  + 2     
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3αΜΑ  + α  = 2ΜΔ  +  
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3αΜΔ  +  - α      
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αΜΑ  = 2ΜΔ  +  (4)  
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Από  (1)  και  (4)  έχουμε  
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Έστω  ΑΚ  το ύψος του τετράεδρου

(K  το βαρύκεντρο του  ΒΓΔ )
Μ  είναι το μέσο του  ΑΚ

Το  ΒΝ  είναι ύψος στο ισόπλευρο  ΒΓΔ, 

α 3άρα  ΒΝ = 
2

2 2 α 3 α 3ΒΚ = ΒΝ =  = 
3 3 2 3

Πυθαγόρειο Θεώρημα στο  ΑΒΚ  :
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α 3 3α 6α α 6 - ΒΚ  = α  - = α  -  =    ΑΚ =  
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ΑΚ α 63ΜΚ =  =  = 
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Πυθαγόρειο Θεώρημα στο  ΒΜΚ  :

α 6 α 3 6α 3α 18α 2αΜΒ  = ΜΚ  + ΒΚ  =  + =  +  =   =   
6 3 36 9 36 4
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α 2άρα  και  ΜΓ = ΜΔ = 
2

α 2 α 2 2α 2αΣτο   ΒΜΓ  είναι : ΜΒ  + ΜΓ  =  + =  +  = α  = ΒΓ
2 2 4 4

άρα το  ΒΜΓ   είναι ορθογώνιο  και  ΜΒ ΜΓ.

Όμοια τα  ΓΜΔ, ΔΜΒ   είναι ορθογώνια  και  ΜΓ ΜΔ  κα 

οι  ΜΒ, ΜΓ  και  ΜΔ  τέμνονται ανά δύο κάθετα

ι  ΜΔ ΜΒ.

Επομένως .   
 


