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Ζήτημα 1ο 
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Είναι  ΒΑ = ΒΓ  και  ΕΑ = ΕΓ
άρα η  ΕΒ  είναι μεσοκάθετος της  ΑΓ.

Στο ορθογώνιο  ΚΕΖ   είναι 
ΑΓ ΕΓΚΕ = ΚΑ = ΚΓ =  = ,  άρα  Ζ  = 30 . 
2 2

ΖΑΗ = 180  - ΒΑΓ  = 180  - 60  = 120

Στο  ΑΖΗ  έχουμε
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 ( Ζ+ΖΑΗ) = 180 - (30 +120 ) = 30
1 1Επίσης   ΕΒΗ = ΑΒΓ  = 60  = 30
2 2

Είναι  ΕΒΗ = Η = 30 ,  άρα το  ΕΒΗ  είναι ισοσκελές με  ΕΗ = ΕΒ (1)

1 1ΔΒΑ  = ΑΔ = 60  = 30
2 2

1ΔΒE  = ΕΒΗ + ΔΒΑ  = ΕΒΗ + 
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ΑΒΓ  = 45  + 30  = 75

Είναι  ΔΕ // ΒΓ,  άρα  ΔEB  = ΕΒΓ  = 30  (εντός εναλλάξ)

ΔΕΒ  ΕΔΒ  = 180 - ( ΔΒΕ  + ΔΕΒ) = 180 - (75  + 30 ) = 75

άρα  ΕΔΒ  = ΔΒΕ  = 75

δηλαδή το  ΕΔΒ   είναι ισοσκελές με  ΕΔ =



 ΕΒ (2)

Από  (1)  και  (2)  έχουμε  .ΕΔ = ΕΗ

 

 
 
   



 
Ζήτημα 2ο 

 
1η λύση 
 

Δ Δ

Έστω  Z  το συμμετρικό του  Γ  ως προς το  Μ.

Το τετράπλευρο  ΑΓΒΖ  είναι παραλληλόγραμμο
διότι οι διαγώνιοί του  ΑΒ,  ΓΖ  διχοτομούνται
άρα  ΑΖ = ΒΓ  και  
ΑΖ // ΒΓ ΓΔ.

Συγκρίνουμε τα  ΑΕΖ   και   ΓΔΕ. 
Έ
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χουν :
1) ΑΕ = ΔΕ,  
2) ΑΖ = ΓΔ (ίσες με την  ΒΓ)  και

3) ΖΑΕ  = ΓΔΕ  (αμβλείες γωνίες με πλευρές κάθετες)

Άρα  ΑΕΖ  =  ΓΔΕ   
ΕΖ = ΓΕ

και  
ΑΕΖ  = ΓΕΔ

ΖΕΓ  = ΑΕΖ  + ΑΕΓ  = ΓΕΔ  + ΑΕΓ  = ΑΕΔ  = 90

Είναι
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  ΕΖ = ΓΕ  και  ΖΕΓ  = 90 ,  άρα 

το  ΓΕΖ   είναι ορθογώνιο και ισοσκελές 
και επειδή  ΕΜ  είναι διάμεσος, διχοτόμος και ύψος, 

τότε και  επίσης .
Δ

το ΓΜΕ  είναι  ορθογώνιο και ισοσκελές

  

  



2η λύση 

Δ Δ

Έστω  ότι :
Z, Η  τα συμμετρικά των  Β, Δ  ως προς το  Γ  αντίστοιχα.
Θ, Ι  τα συμμετρικά των  Α, Δ  ως προς το  Ε  αντίστοιχα.
Σχηματίζουμε τα τετράγωνα  ΒΖΗΔ  και  ΑΙΘΔ.

Συγκρίνουμε τα  ΑΔΗ  και   ΒΔΘ
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. 
Έχουν :
1) ΑΔ = ΔΘ   (ΑΙΘΔ  τετράγωνο)
2) ΔΗ = ΔΒ (ΒΖΗΔ  τετράγωνο)

3)ΑΔΗ = ΒΔΕ  (ίσες με ΒΔΑ  + 90 )

Άρα  ΑΔΗ =  ΒΔΘ   
ΑΗ = ΒΘ

και  ΔΑΗ = ΔΘΒ

ΑΗΔ  = ΔΒΘ

Έστω  Κ  το σημείο τομής των  ΑΗ,  ΒΘ.
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ΑK  = ΔΘK,  άρα το τετράπλευρο  ΑΚΔΘ  είναι εγγράψιμο και   
1 1ΔΚΘ  = ΔΘ = 90  = 45
2 2

ΚΗΔ  = ΚΒΔ,  άρα το τετράπλευρο  ΒΗΔΚ  είναι εγγράψιμο και   
1 1ΔΚΗ = ΔΗ = 90  = 45
2 2

ΘΚΗ = ΔΚΘ  + ΔΚΗ = 45
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 + 45  = 90 ,  άρα  ΑΗ ΒΘ  (1)
// ΒΘΣτο  ΑΒΘ  είναι  Μ, Ε  μέσα των  ΑΒ, ΑΘ  αντίστοιχα,  άρα  ΜΕ =    (2)

2
// ΑΗΣτο  ΑΒΗ  είναι  Μ, Γ  μέσα των  ΒΑ, ΒΗ  αντίστοιχα,  άρα  ΜΓ =    (3)

2

Από  (1), (2)  και 



 (3)  έχουμε  ΜΕ = ΜΓ  και  ΜΕ ΜΓ,  άρα 

.


Δ

το  ΓΜΕ  είναι ορθογώνιο και ισοσκελές

 

  



 
Ζήτημα 3ο 
 

Aπό το  Ν  φέρνουμε ευθεία  μ΄//μ.
Έστω  (π)  το επίπεδο που ορίζουν
οι ευθείες  μ΄  και  ν.

ΚΙ  είναι η κοινή κάθετος
των ευθειών  λ  και  ΑΒ.

Φέρνουμε  Α΄, Ι΄ τις προβολές
των  Α, Ι  στο  (π)  αντίστοιχα.
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Η  ΚΙΑ  είναι ορθή και  ΚΙ//(π),  άρα και η  ΝΙ΄Α΄  

(η προβολή της  ΚΙΑ   στο  π) είναι επίσης ορθή.
Είναι : ΝΑ΄ = ΜΑ = α,  ΝΒ = β  και

ΒΑ΄ = ΑΒ  - ΑΑ΄   = ΑΒ  - ΜΝ  = δ  - γ  = x

Aν  τ  είναι η ημιπερίμ

.

Δ

Δ

α + β + xετρος του  ΒΑ΄Ν,  τότε  τ = 
2

και το ύψος  ΝΙ΄ του  ΒΑ΄Ν  δίνεται από τον τύπο

 

Αν  μ, ν  είναι ορθογώ

    2 22 α + β + xΝΙ΄ = τ (τ - α) (τ - β) (τ - x),  όπου  x = δ  - γ   και  τ = 
x 2

Διερεύνηση : 
Δ

νιοι,  τότε το  ΒΑ΄Ν  είναι ορθογώνιο στο  Ν
και το  ΝΙ΄ είναι το ύψος προς την υποτείνουσα  ΒΑ΄,  άρα

ΝΒ ΝΑ΄ β αΝΙ΄ =  =  =  ή 
ΒΑ΄ x
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2 2 2 2

α β α β
δ  - γ α  + β   

 


