
ΓΕΝΙΚΕΣ ΕΙΣΙΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 1970 
 

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΣΤΗΝ ΑΛΓΕΒΡΑ 
 

ΠΟΛΥΤΕΧΝΙΚΟΣ ΚΥΚΛΟΣ 
 

Πέμπτη  3  Σεπτεμβρίου  1970 
 

 
Ζήτημα 1ο 
 

Ο μέγιστος κοινός διαιρέτης των  α, β  είναι  1,
άρα υπάρχουν ακέραιοι  κ, λ  τέτοιοι ώστε  α κ + β λ = 1.
Πολλαπλασιάζοντας επί  γ  έχουμε  α (κ γ) + β (λ γ) = γ.
Επομένως η εξίσωση έχει ακέραιη λύση  (

 
   

x , y) = (κ γ , λ γ).

Λύση Αρ. Πάλλα

   

 

 



Ζήτημα 2ο 

Θέτουμε  α = x + y,  β = y + z  και  γ = z + x  και έχουμε :
α + β + γ = 2τ    2x + 2y + 2z = 2τ    x + y + z = τ
Eπομένως  τ - α = z,  τ - β = x  και  τ - γ = y.

α β γα)  +  +  = -
τ - α τ - β τ - γ

 

η1  λύση

2 2 2 2 2

αβγ2 +    
(τ - α)(τ - β)(τ - γ)

x + y y + z z + x (x + y)(y + z)(z + x)     +  +  + 2 =    
z x y xyz

    xy(x + y) + yz(y + z) + xz(z + x) + 2xyz = (x + y)(y + z)(z + x)   
    x y + xy  + y z + yz  + xz  +






2 2

2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2

 x z + 2xyz = (xy + xz + y  + yz) (z + x)   
    x y+xy +y z+yz +xz +x z+2xyz = xyz+x y+xz +x z+y z+xy +yz +xyz
    που ισχύει

    άρα  

β) α(

 

α β γ αβγ +  +  = - 2 +   (1)
τ - α τ - β τ - γ (τ - α)(τ - β)(τ - γ)

2 2 2

2 2 2

2 2 2 2 2 2

τ - α)  + β(τ - β)  + γ(τ - γ)  = 0     
    (x + y)z  + (y + z)x  + (z + x)y  = 0     
    xz  + yz  + x y + x z + y z + xy  = 0   
    xz(z + x) + yz(y + z) + xy(x + y) = 0   

x + y y + z     +  + 
z x








z + x α β γ = 0     +  +  = 0  (2)
y τ - α τ - β τ - γ

    Aπό  (1)  και  (2)  έχουμε  
αβγ α β γ    -2 +  = 0    = 2  (3)

(τ - α)(τ - β)(τ - γ) τ - α τ - β τ - γ

    Από  (2)  και την ταυτότητα του  Euler έχουμε

 



  

3 33 (3)α β γ α β γ    +  +  = 3   
τ - α τ - β τ - γ τ - α τ - β τ - γ

     

             
     

3 3 3

3 3 3
α β γ +  +  = 6

(τ - α) (τ - β) (τ - γ)
 



 
2η λύση (Αρ. Πάλλα) 
 

 
 

 
  



 
3η λύση (Παν. Βασιλειάδη) 
 

 
  



Ζήτημα 3ο 
 

1η λύση (Μιχ. Λάμπρου) 

 
 
2η λύση (Παν. Βασιλειάδη) 

 



 
3η λύση (Αρ. Πάλλα) 

 




