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Ζήτημα 1ο 

8π 2π 2π 2π π 1 συν -  = συν -2π -  = συν -  = συν  = -συν  = -
3 3 3 3 3 2

5π π π π συν -  = συν -2π -  = συν -  = συν  = 0
2 2 2 2

 συν(-2π) = συν0 = 1
3π 3π συν -  = συν  = 0
2 2

 συν(-π) = σ
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 υνπ = -1
2π 2π π 1 συν -  = συν  = -συν  = -
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2

  0  1  0  -1  1-
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Γραφική παράσταση 

 
Ζήτημα 2ο 

Α + Γ Α - Γ Β ΒημΑ + ημΓ = 2 ημΒ    2 ημ συν  = 4 ημ συν   
2 2 2 2

Β2 συν
2

      

2Α - Γ Α + Γ Βσυν  = 4 συν συν
2 2 2

  

Βσυν 0
2

Ασυν 0
2

Γσυν 0
2

Α Γ Α Γ  συν  -  = 2 συν  +   
2 2 2 2

Α Γ Α Γ Α Γ Α Γσυν συν  + ημ ημ  = 2 συν συν  - 2 ημ ημ   
2 2 2 2 2 2 2 2

Α Γημ ημΑ Γ Α Γ 12 23 ημ ημ  = συν συν       =    Α Γ2 2 2 2 3συν συν
2 2
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Α Γ 1 εφ εφ  = 
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Ζήτημα 3ο 

α) Το  Η  είναι εσωτερικό του  ΑΒΓ,  άρα  ΑΒΓ οξυγώνιο. 

ˆ ˆ ˆ ˆ0
1 2 1

Δ
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Δ

(1)
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Η  = Η  = 90  - Γ  = Α
ΒΖ ΒΖΒΖΗ : εφΗ  =     εφΑ =  (1)
ΒΗ ΒΗ

ΓΖ 2 ΒΗΒΖΓ  : εφΒ =  =  (2) 
ΒΖ ΒΖ
ΒΖεφΑ εφΒ =  
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

η1  λύση

ΒΗ
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(1)

(2)

 = 2

ΕΓ ΕΓ ΕΓΗΓ =  =  = 2R  = 2R συνΓ  (1)αημΑ α
2R

ΓΖ = β ημΑ = 2R ημΑ ημΒ  (2)

ΓΖ = 2ΓΗ    2R

 

  



η2  λύση

ημΑ ημΒ = 2 2R  

συνΑ 0

συνΒ 0

συνΓ   

ημΑ ημΒ = -2 συν(Α + Β)    
ημΑ ημΒ = -2(συνΑ συνΒ - ημΑ ημΒ)    
ημΑ ημΒ = -2συνΑ συνΒ + 2ημΑ ημΒ  

ημΑ ημΒημΑ ημΒ = 2συνΑ συνΒ      = 2    
συνΑ συνΒ

εφΑ εφΒ = 2

ΗΖ = ΒΖ εφ
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η3  λύση
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0
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συνΑ συνΒΒ  = εφ(90  - Α) = σφΑ = ΒΓ   (1)
ημΑ

ΕΓ ΒΓ συνΓ συνΓΗΓ =  =  = ΒΓ   (2)
συ

ΒΖ ΒΓ συν

νΓ συν(90  - Α) ημΑ

ΗΖ = ΗΓ   ΒΓ

Β
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συνΑ συνΒ

ημΑ


  = ΒΓ συνΓ
ημΑ



συνΑ 0

συνΒ 0

   

συνΑ συνΒ = συνΓ    
συνΑ συνΒ = -συν(Α + Β)    
συνΑ συνΒ = -συνΑ συνΒ + ημΑ ημΒ    

ημΑ ημΒημΑ ημΒ = 2συνΑ συνΒ      = 2    
συνΑ συνΒ

εφΑ εφΒ = 2
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εφΑ εφΒ=2

2

εφΑ + εφΒεφ(Α + Β) = - εφΓ    = - εφΓ    
1 - εφΑ εφΒ

εφΑ + εφΒ    = - εφΓ    εφΑ + εφΒ = εφΓ
-1

   
εφΑ + εφΒ = εφΓ

    εφΑ, εφΒ  είναι οι ρίζες της εξίσωσης  ω - εφΓ ω+2 = 0
εφΑ εφΒ = 2
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β) 

ˆˆ ˆ

οξυγώνιο
2 2

0

  Δ = εφ Γ - 8 0    εφ Γ 8   εφΓ 2 2  
    Αν  εφΓ < 2 2  είναι  Δ < 0  και το πρόβλημα δεν έχει λύση

Γ    Αν  εφΓ = 2 2  είναι  Δ = 0,  άρα  Α = Β = 90 -   (κατασκευάζονται εύκολα)
2

    Αν 

    







ˆ ˆ ˆ

2 2

2 2

2

 εφΓ+ εφ Γ-8  εφΓ- εφ Γ-8 εφΓ > 2 2  είναι  Δ > 0  και  εφΑ = , εφΒ = 
2 2

 εφΓ - εφ Γ - 8  εφΓ + εφ Γ - 8      ή  εφΑ = , εφΒ = 
2 2

   Κατασκευή των γωνιών  Α  και  Β  με γνωστή τη  Γ
   ω  - εφΓ ω + 2 = 0     ω (εφΓ - ω) = 2  (3)
   
       Κατασκευάζουμε ορθογώνιο τρίγωνο με μια οξεία γωνία  Γ  
       και προσκείμενη κάθετη πλευρά ίση

1. Κατασκευή τμήματος με μήκο

 με  1,  τότε
       η άλλη κά

ς 

θε

 εφΓ

τη ισ

 

ούται με  εφΓ.
   
       Με διάμετρο  ΚΛ = εφΓ > 2 2  γράφουμε ημικύκλιο.
       Φέρουμε ευθεία  ε  παράλληλη στην  

2. Κατασκευή τμημάτων με μήκ

ΚΛ
       η οποία απέχει από 

η  εφΑ  και  εφ

την  ΚΛ 

Β

 απόστα

 

Δ
2

(3)2

ση  2
       και τέμνει την  ΚΛ  στα  Μ  και  Ν.
       Από το  Μ  φέρουμε  ΜΡ ΚΛ.

       Στο ορθογώνιο  ΚΛΜ  είναι  ΚΡ ΡΛ = ΜΡ   

       ΚΡ (ΚΛ - ΚΡ) = 2     ΚΡ (εφΓ - ΚΡ) = 2  

       ΚΡ = εφΑ  κα



 

   

ˆ ˆ
ι  ΡΛ = εφΒ  (ή  ΚΡ = εφΒ  και  ΡΛ = εφΑ)

   
       Κατασκευάζουμε ορθογώνιο τρίγωνο με πλευρές  εφα  και  1.

       Η οξεία γωνία απ

3. Κατασκευή των γωνιών  

έναντι από την πλευρά με 

Α

μ

  και  Β

ήκος  ε ˆ

ˆ
φα  είναι ίση με την  Α

       Ομοίως κατασκευάζουμε τη  Β.




