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ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 
 
Ζήτημα 1ο 

 

Κατασκευάζουμε τετράγωνο  ΑΒΓΔ  πλευράς  α.
Στην προέκταση της  ΑΒ  παίρνουμε  ΒΕ = β.
Γράφουμε κύκλο με διάμετρο  ΒΕ.
Αν  Ο  το μέσο του  ΒΕ  φέρουμε την ευθεία  ΓΟ
η οποία τέμνει τον κύκλο στα  Κ  και  

2 2

Λ.
Από το  Γ  φέρουμε τμήμα  ΓΝ ΓΚ  και  ΓΝ = ΓΚ.
Σχηματίζουμε το ορθογώνιο παραλληλόγραμμο  ΓΛΜΝ
που είναι το ζητούμενο, διότι :
(ΓΛΜΝ) = ΓΝ ΓΛ = ΓΚ ΓΛ = ΓΒ  = α  = (ΑΒΓΔ)
και  ΓΛ - ΓΝ = ΓΛ - ΓΚ = ΚΛ = ΒΕ
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Ζήτημα 2ο 

 

Δ

Δ

Αρχικά θα δείξουμε ότι τα τμήματα  ΜΡ  και  ΕΖ  έχουν κοινό μέσο.
//Ε  μέσο του  ΑΓ ΒΓΣτο  ΑΒΓ  :  ΕΜ =  //Μ  μέσο του  ΑΒ 2

 ΕΜ =  ΖΡ
//Ζ  μέσο του  ΔΒ ΒΓΣτο  ΔΒΓ  :  ΖΡ =  

Ρ  μέσο του  ΔΓ 2
άρα
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 
  ΜΖΡΕ  παραλληλόγραμμο

άρα  τα τμήματα  ΜΡ  και  ΕΖ  διχοτομούνται στο  Κ.
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Κατασκευή τραπεζίου, αν μας δίνονται τα σημεία  Μ, Ρ, Ν  και το μήκος του  ΕΖ.
Βρίσκουμε το  Κ  μέσο του  ΜΡ.
Φέρουμε την ευθεία  ε  που διέρχεται από τα  Κ, Ν.
Από τα  Ρ  και  Μ  φέρουμε ευθείες  ε  και 2

η
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  ε   αντίστοιχα παράλληλες στην  ε.
ΕΖΠάνω στην  ε  παίρνουμε τμήματα  ΚΕ = ΚΖ = .
2

1  κατασκευή
Φέρνουμε την  ΡΖ  και από το  Ν  παράλληλη στην  ΡΖ  η οποία τέμνει 
τις  ε   και  ε   στα  Γ  και  Β  αντ

1 2

η

1

ίστοιχα.
Στην  ε   παίρνουμε τμήμα  ΡΔ = ΡΓ  και στην  ε   τμήμα  ΜΑ = ΜΒ.
Το ζητούμενο τραπέζιο είναι το  ΑΒΓΔ.
2  κατασκευή
Φέρνουμε την  ΜΖ  και από το  Ν  παράλληλη στην  ΜΖ  η οποία τέμνει 
τις  ε   κ 2
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αι  ε   στα  Γ  και  Β  αντίστοιχα.
Στην  ε   παίρνουμε τμήμα  ΡΔ = ΡΓ  και στην  ε   τμήμα  ΜΑ = ΜΒ.
Το ζητούμενο τραπέζιο είναι το  ΑΒΓΔ.  



ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑ 
Ζήτημα 1ο 

Θεωρία
 

 
Ζήτημα 2ο 

 

α ημ(Β - Γ) + β ημ(Γ - Α) + γ ημ(Α - Β) =
      = 2R ημΑ ημ(Β - Γ) + 2R ημΒ ημ(Γ - Α) + 2R ημΓ ημ(Α - Β)
      = R 2ημΑ ημ(Β - Γ) + 2ημΒ ημ(Γ - Α) + 2ημΓ ημ(Α - Β)
      = R 2ημ(Β + Γ) ημ(Β - Γ) + 2ημ(Γ 

  
     

   

  + Α) ημ(Γ - Α) + 2ημ(Α + Β) ημ(Α - Β)
      = R (συν2Γ - συν2Β + συν2Α - συν2Γ + συν2Β - συν2Α)
      = R 0
      = 0

 




 

  


