
 

α) Είναι ΒΑ Γ = 90ο ωσ εγγεγραμμζνθ γωνία που βαίνει ςε θμικφκλιο.  

Θ γωνία ΔΑ Β ςχθματίηεται από τθν εφαπτομζνθ ευκεία (ε) και τθ χορδι ΑΒ, άρα 

ιςχφει ΔΑ Β = ΑΓ Β. Όμοια ΕΑ Γ = ΑΒ Γ  

Από το ορκογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ βρίςκουμε  

ΑB Γ + ΑΓ Β = 90ο 
 ΑB Γ = 90ο– ΑΓ Β 

Από το ορκογώνιο τρίγωνο ΑΒΔ βρίςκουμε  

ΑB Δ + ΔΑ Β = 90ο 
 ΑB Δ = 90ο– ΑΓ Β 

Οπότε προκφπτει ότι  ΑB Γ = ΑB Δ. Άρα θ ΒΑ είναι διχοτόμοσ τθσ γωνίασ ΔB Γ. 

Όμοια βρίςκουμε ΑΓ Β = 90ο – ΑB Γ και ΑΓ Ε = 90ο – ΕΑ Γ = 90 – ΑB Γ. Άρα 

ΑΓ Β = ΑΓ Ε, δθλαδι θ ΓΑ είναι διχοτόμοσ τθσ ΕΓ Β. 

 

β) Τα ορκογώνια τρίγωνα ΑΗΓ και ΑΕΓ είναι ίςα διότι: 

 ΑΓ κοινι πλευρά, 

 ΗΓ Α = ΑΓ Ε, διότι ΑΓ διχοτόμοσ τθσ ΕΓ Β 

Άρα ΑΗ = ΑΕ διότι βρίςκονται απζναντι από τισ ίςεσ γωνίεσ ΗΓ Α, ΑΓ Ε αντίςτοιχα. 

Επίςθσ, τα ορκογώνια τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΒΗ είναι ίςα διότι 

 ΑΒ, κοινι πλευρά, 

 ΑB Δ = ΑB Η, διότι ΑΒ διχοτόμοσ τθσ ΔB Γ 

Άρα ΑΔ = ΑΗ διότι βρίςκονται απζναντι από τισ ίςεσ γωνίεσ ΑB Δ, ΑB Η αντίςτοιχα. 

Οπότε προκφπτει ότι ΑΔ = ΑΕ = ΑΗ. 

γ) Από τα ίςα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΒΗ ζχουμε ΒΗ = ΒΔ . 

Όμοια, από τα ίςα τρίγωνα ΑΗΓ και ΑΕΓ ζχουμε ΓΗ = ΓΕ. 

Ζχουμε ΒΓ = ΒΗ + ΓΗ = ΒΔ + ΓΕ  ΒΓ = ΒΔ + ΓΕ 

 


