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 Συγκρίνω  ΔΑΡ, ΔΒΡ. Έχουν :
    1) ΔΡ  κοινή
    2) ΡΑ = ΡΒ  (εφαπτόμενα τμήματα από το  Ρ)

    3) Ρ  = Ρ   (η  ΟΡ  διχοτομεί την  ΑΡΒ )

    άρα  ΔΑΡ  = ΔΒΡ   και  
Λ Λ

α)

ΔΑΡ = ΔΒΡ

 

Δ Δ
 Στο  ΡΕΖ   το  ΡΓ είναι διχοτόμος και ύψος, άρα το  ΡΕΖ  είναι ισοσκελές,

    το  ΡΓ  είναι και διάμεσος,  δηλαδή  ΕΓ = ΖΓ (1)
    ΕΓ = ΕΑ  (εφαπτόμενα τμήματα από το  Ε)  (2)
    ΖΓ = ΖΒ  (εφαπτόμενα

β)

.
 τμήματα από το  Ζ)  (3)

   Από  (1), (2)  και  (3)  έχουμε  ΕΑ = ΖΒ
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Φέρνουμε το  ΑΒ  και έστω  Η  το σημείο τομής με τη  ΡΓ.

    Το  ΡΑΒ  είναι ισοσκελές  (ΡΑ = ΡΒ)  και  ΡΗ  είναι διχοτόμος (Ρ  = Ρ ),
    άρα το  ΡΗ  είναι και ύψος, δηλαδή  ΑΒ ΡΓ.

Είναι  ΑΒ ΡΓ 
    


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γ) 

 και  ΕΖ ΡΓ,  άρα  ΑΒ // ΕΖ
ΕΑ //


 το  ΑΒΖΕ  είναι τραπέζιο

 ΖΒ (αφού τέμνονται στο  Ρ)
    Επιπλέον από  β΄ ερώτημα έχουμε ότι  ΕΑ = ΒΖ, επομένως
    .






το τετράπλευρο  ΑΒΖΕ  είναι ισοσκελές τραπέζιο

 


