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H εξίσωση  x  + αx + β = 0  (1)  
Η  (1)  έχει διακρίνουσα  Δ  = α  - 4β.
Αφού η  (1)  έχει πραγματικές ρίζες, θα πρέπει  Δ 0.

Η εξίσωση  κ x  + ακ(κ  + 1)x + α κ  + β(κ  - 1)  = 0  (2)
 Αν  κ 0 :  Η  (
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2)  έχει διακρίνουσα  Δ ,  με
  Δ  = [ακ(κ  + 1)]  - 4κ [α κ  + β(κ  - 1) ]
       = α κ (κ  + 1)  - 4α κ  - 4βκ (κ  - 1)
       = α κ (κ  + 2κ  + 1) - 4α κ  - 4βκ (κ  - 1)
       = α κ (κ  + 2κ  + 1 -
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 4κ ) - 4βκ (κ  - 1)
       = α κ (κ  - 2κ  + 1) - 4βκ (κ  - 1)
       = α κ (κ  - 1)  - 4βκ (κ  - 1)
       = κ (κ  - 1) (α  - 4β)
       = κ (κ  - 1) Δ
  Είναι  Δ 0,  άρα η  (2)  έχει πραγματικές ρ


 ίζες.

 Αν  κ = 0  η εξίσωση  (2)  γίνεται  0x = -β.
   Αν  β = 0  η  (2)  έχει λύση κάθε πραγματικό αριθμό. 
   

  Επομένως αν η εξίσωσ

Αν  β 0  η  (2)  εί

η  (1)  έχει πραγμ
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τότε και η εξίσωση  (2)  έχει πραγματικές ρίζες,
  εκτός από την περίπτωση όπου  κ = 0  και  β 0.
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Αν  ΑΔ  το ύψος του κώνου, τότε  ΑΔ > ρ.

Πυθαγόρειο Θεώρημα στο  ΚΔΓ
ΔΓ  = ρ  - α     

ΔΓ = ρ  - α   (1)

Πυθαγόρειο Θεώρημα στο  ΑΔΓ

λ  = ΑΔ  + ΔΓ        
λ  = (ρ + α)  + ρ  - α   

λ  = ρ  + 2αρ + 
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λ  = 2ρ(ρ + α)    

λ = 2ρ(ρ + α)  (2)

Ε  = π ΔΓ λ 

    =  π ρ  - α 2ρ(ρ + α) 

    = π (ρ - α)(ρ + α) 2ρ(ρ + α)

    = π 2ρ(ρ - α)(ρ + α)  

    = π (ρ + α) 2ρ(ρ - α)
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Για  α 180 κ  και  β 180 κ,  με  κ Ζ:
συν α συν βσφ α - σφ β =  -  
ημ α ημ β
ημ β συν α - ημ α συν β                    = 

ημ α ημ β
ημ β (1 - ημ α) - ημ α (1 - ημ β)                    =  

ημ α ημ β
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2 2 2ημ β - ημ α ημ β
              = 
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2 2

2 2

2 2

ημ α ημ β
ημ β - ημ α                    = 
ημ α ημ β
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