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Ζήτημα 1ο 

Σχολικό βιβλίο Θεωρητική γεωμετρία του Ν.Δ.Νικολάου (εκδ.1965) σελίδες 163-164 

 



 
Ζήτημα 2ο 
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Δ

Οι κύκλοι  Κ , Κ   και  Κ   είναι ίσοι.
Έστω ότι  ρ  είναι η ακτίνα του κύκλου  Κ
και  r  η ακτίνα των κύκλων  Κ , Κ   και  Κ .

Στο ισόπλευρο τρίγωνο  ΑΒΓ   πλευράς  α :
 το  ΑΛ  είναι διάμεσος και ύψος,

Δ

1

 
 το  Κ  είναι το βαρύκεντρο του τριγώνου

α 3άρα  ΑΛ =   
2

1 α 3και  ΚΛ = ΚΖ = ΑΖ = ΑΛ = ρ =   (1)
3 6

Στο ισόπλευρο τρίγωνο  ΑΔΕ:
 το  ΑΖ  είναι διάμεσος και ύψος, 

α 3 ΑΖ = ρ = ,  
6

 το  Κ   είναι το βαρύκ









1

1 

2

3

εντρο του τριγώνου

1 1 α 3 α 3άρα  Κ Ζ = ΑΖ =  = r =   (2)
3 3 6 18

μήκος περιφέρειας κύκλου  Κ : 2πρ
μήκος περιφέρειας κύκλου  Κ : 2πr
μήκος περιφέρειας κύκλου  Κ : 2πr
μήκος περιφέρειας κύκλου  Κ : 2πr

Αρκεί να

 

(1)

(2)
 δείξουμε ότι  2πρ = 2πr + 2πr + 2πr    ρ = 3r  

α 3 α 3 = 3     που ισχύει
6 18

 



  

 
 

  



Ζήτημα 3ο 
 

Δ Δ

3

ημισφαιρίου(ΟΑΕΓΟ) κώνου(ΟΑΓ)

Έστω  ρ  η ακτίνα του ημικυκλίου.

Tα  ΟΓΑ   και  ΒΑΔ   είναι 
ορθογώνια και ισοσκελή
άρα  ΟΑ = ΟΓ = ρ  και  
ΑΒ = ΒΔ = 2ρ

K : (ΑΕΓΑ)
Λ : (ΑΒΖΓΑ)
Μ : (ΓΔΒΖΓ)

4 πρ
3V(K) = V  - V  =  -

2
2 3 3 3

3 3 3
σφαίρας

3 3 3 3 3
κώνου(ΑΒΔ)

1 2 1 1 πρ ρ = πρ  - πρ  = πρ   (1)
3 3 3 3

4 1V(Λ) = V  - V(Κ) = πρ  - πρ  = πρ   (2)
3 3

1 8 5V(Μ) = V  - V(Λ) = π(2ρ)  - πρ  = πρ  - πρ  = πρ   (3)
3 3 3

V(K) V(Λ) V(Μ)Από   (1), (2), (3)     =  = 
1 3 5



 31 = πρ
3

 
Επομένως οι γραφόμενοι από τα χωρία  Κ, Λ, Μ  όγκοι είναι ανάλογοι των 
αριθμών  1, 3  και  5. 
 


