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Ζήτημα 2ο 
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f (x) = x  - x - 6 
    D  = IR
    Η  f  είναι συνεχής στο  IR  ως πολυωνυμική.

    f΄(x) = (x  - x - 6)΄ = 2x - 1
1 1     Για  x <   είναι  f΄(x) < 0,  άρα η  f  είναι γνησίως φθίνουσα στο  -  , 
2 2
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1 1     Για  x >   είναι  f΄(x) > 0,  άρα η  f  είναι γνησίως αύξουσα στο   , +
2 2

1    Η  f  παρουσιάζει ολικό ελάχιστο για  x =   την τιμή  
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1 1 1 1 1    f  =  -  - 6 =   -  -
2 2 2 4 2
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1 2 24 25 6 =  -  -  = -
4 4 4 4
1 25    άρα η παραβολή έχει κορυφή το  Κ  , -
2 4

    f΄΄(x) = (2x - 1)΄ = 2 > 0,  άρα η  f  είναι γνησίως κυρτή στο  IR.

     Σημεία τομής με τον άξονα  x΄x :
        y = 0 
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
2   x  - x - 6 = 0    (x - 3)(x + 2) = 0    x = 3  ή  x = -2

        άρα η παραβολή τέμνει τον  x΄x  στα  Α (-2 , 0)  και  Β (3 , 0).
     Σημείο τομής με τον άξονα  y΄y :
        x = 0    y = -6,  ά

  




ρα η παραβολή τέμνει τον  y΄x  στo  Γ (0 , -6).
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Η  παραβολή τέμνει τον  x΄x  στα  Α (-2 , 0)  και  Β (3 , 0).
    ε : εφαπτομένη της παραβολής στο σημείο  Α (-2 , 0) :
        y - f (-2) = f΄(-2) (x + 2)    y - 0 = -5 (x + 2)    
   

   


β) 

y = - 5x - 10
2 ε : εφαπτομένη της παραβολής στο σημείο  B (3 , 0) :

        y - f (3) = f΄(3) (x - 3)    y - 0 = 5 (x -3)       


y = 5x - 15

 

 
Ζήτημα 3ο 
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                                                  x  + x - 6 < x + 7
Πρέπει  x  + x - 6 0  και  x + 7 > 0
 x  + x - 6 0 

  Το τριώνυμο  x  + x - 6  έχει  Δ = 25  και ρίζες   -3  και  2.
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x -                    -3                        2                    + 
x2 + x - 6 + - + 

 μέλη μη 2
2 2 2

αρνητικά
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   άρα   x (-  , -3] [2 , + )  
 x + 7 > 0    x > -7  

Aπό  (1)  και  (2)  έχουμε  x (-7 , -3] [2 , + )  

x  + x - 6  < x + 7    x  + x - 6  < (x + 7)   

x
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(3)

2 + x - 6 < x  + 14x + 49    x - 14x < 49 + 6  
55-13x < 55    x > -   
13

Aπό  (3)  και  (4)  έχουμε τελικά   .
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(4)

55x -  , - 3 [2 , + )
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