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Ζήτημα 1ο 
 

Σχολικό βιβλίο Θεωρητική γεωμετρία του Ν.Δ.Νικολάου (εκδ.1965) σελίδες  287-288 
 

 
 

  



Ζήτημα 2ο 
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Έστω ότι οι  x , ψ   και  φ   διέρχονται από το σημείο  Ο.
Έστω επίσης ότι οι  ψ , φ   διέρχονται από το σημείο  Ρ.
Θα δείξουμε ότι και η  x   διέρχεται από το σημείο  Ρ.
Φέρνουμε  ΡΕ  εφαπτομένη του κύκ
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λου  Λ.
Θα δείξουμε ότι η  ΡΕ  εφάπτεται και στον κύκλο  Κ.
Αν  Α το σημείο τομής των  ψ , ψ ,  Β  το σημείο τομής των  ΡΕ, x
και  Γ  το σημείο τομής των  φ , φ , τότε :

 

Το μη κυρτό τετράπλευρο  ΡΑΟΓ  είναι παρεγγεγραμμένο στον κύκλο  Μ,
άρα   ΟΑ + ΑΡ = ΟΓ + ΓΡ  (1)

 

 
Το  ΓΡΟΒ  είναι παρεγγεγραμμένο στον κύκλο  Λ, άρα   ΟΓ + ΓΡ = ΟΒ + ΒΡ  (2)

 

2 2 2

Από  (1)  και  (2)  έχουμε   ΟΑ + ΑΡ = ΟΒ + ΒΡ,
άρα το  ΒΟΑΡ   είναι παρεγγράψιμο στον κύκλο Κ,
δηλαδή η  ΡΕ  είναι εφαπτομένη του κύκλου  Κ.

Επομένως οι  x , ψ   και  φ   επίσης διέρχονται από το ίδιο σημείο.

 

 



Ζήτημα 3ο 

 

// //

// //

Έστω  Μ  το μέσο του  ΚΛ.

Φέρνουμε  ΜΔ=ΛΒ,  ΜΕ=ΚΑ,  ώστε  ΒΛΜΔ,  ΑΕΜΚ  παραλληλόγραμμα.

Είναι  ΑΕ =  ΚΜ = ΜΛ = ΔΒ, άρα το  ΑΕΒΔ  είναι παραλληλόγραμμο
και οι διαγώνιοί του διχοτομούνται στο  Ρ  (μ

Δ

Δ

έσο του  ΑΒ).

Το  ΜΕΔ   είναι ισοσκελές αφού  ΜΔ = ΜΕ = R  και το  ΜΡ  είναι διάμεσος
άρα το  ΜΡ  είναι και ύψος,  δηλαδή  ΜΡ ΕΔ.

Στο ορθογώνιο  ΡΜΕ  η  ΡΜ  είναι κάθετος, άρα  0 ΜΡ R,  
δηλαδή το σημείο



 
  Ρ  ανήκει στον κυκλικό δίσκο με κέντρο  Μ  και ακτίνα  R.

  

 
Αντίστροφα έστω  Ρ  τυχαίο σημείο του  κυκλικού δίσκου  (Μ , R).
Στην ευθεία που διέρχεται από το  Μ  και είναι κάθετη στο  ΡΜ
παίρνουμε σημεία  Ζ, Η  τέτοια ώστε  ΡΖ = ΡΗ = R.
Στους κύκλους  (Κ , R)  κα

// //

//

ι  (Λ , R)  παίρνουμε σημεία  Α  και  Β  αντίστοιχα,

ώστε  ΚΑ =ΡΗ  και  ΛΒ=ΡΖ, με  ΑΡΗΚ, ΖΡΒΛ  παραλληλόγραμμα.
Το  ΚΗΛΖ  είναι παραλληλόγραμμο (οι διαγώνιοί του διχοτομούνται στο  Μ).

Είναι  ΑΡ =  Κ
// //

Η =  ΖΛ =  ΡΒ,  άρα  Α, Ρ, Β  συνευθειακά  και  ΡΑ = ΡΒ.

 

https://www.youtube.com/watch?v=cCKPVyDqsvo 




