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Ζήτημα 1ο 

Σχολικό βιβλίο Θεωρητική γεωμετρία του Ν.Δ. Νικολάου (εκδ.1965) σελίδες 318-319  

 

 
Ζήτημα 2ο 
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Έστω ότι  R  η ακτίνα του κύκλου  Κ, 
R   η ακτίνα του κύκλου  Κ   και 
Α  το σημείο τομής του ριζικού άξονα  ε
με τη διακεντρική ευθεία  ΚΚ   (σχ.1).
Αν  Μ  είναι το μέσο του  ΚΚ ,  τότε :  
ΑΚ  - R  = ΑΚ 2 2 2 2 2 2
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x  + R  - RΘεωρούμε τη συνάρτηση  f,  με  f (x) = , x > 0
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 Για  0 < x < R  - R   είναι  f΄(x) < 0,  άρα η  f  είναι γνησίως φθίνουσα

 Για  x > R  - R   είναι  f΄(x) > 0,  
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άρα η  f  είναι γνησίως αύξουσα

 Για  x = R  - R   η  f  παρουσιάζει ολικό ελάχιστο.

Αναλυτικότερα :

  Αν  ΚΚ  < R  - R   η απόσταση  ΑΚ  είναι γνησίως φθίνουσα

     ενώ αν  ΚΚ  > R  - R   η απόσταση
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  ΑΚ  είναι γνησίως αύξουσα.

     Η  απόσταση  ΑΚ  γίνεται ελάχιστη όταν  ΑΚ = R  - R

  Αν  0 ΚΚ  < R - R
       Ο  κύκλος  Κ   είναι εσωτερικός
       του κύκλου  Κ και ο ριζικός άξονας
       βρίσκ
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εται εκτός των κύκλων
       (σχήμα 2)

     Αν  ΚΚ  = R - R
       Οι  κύκλοι  Κ  και  Κ   
       εφάπτονται εσωστερικά
       και ο ριζικός άξονας είναι η κοινή
       εξωτερική εφαπτομένη τους
       (σ



χήμα 3)
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     Αν  R - R  < ΚΚ  < R + R
       Οι  κύκλοι  Κ,  Κ   τέμνονται
       σε δύο σημεία και ο ριζικός άξονας
       διέρχεται από τα σημεία τομής τους.
       (σχήμα 4)

       Ειδικότερα αν  ΚΚ  = R  - R
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       δηλαδή όταν  Κ Α 
       η κοινή χορδή τους είναι και
       διάμετρος του κύκλου  Κ  και
       η απόσταση  ΑΚ  γίνεται ελάχιστη.
       (σχήμα 5)

     Αν  ΚΚ  = R + R
       Οι  κύκλοι  Κ  κα


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ι  Κ   
       εφάπτονται εξωτερικά
       και ο ριζικός άξονας είναι η κοινή
       εσωτερική εφαπτομένη τους.
       (σχήμα 6)

     Αν  ΚΚ  > R + R
       Οι  κύκλοι  Κ,  Κ   δεν τέμνονται,
       βρίσκο



νται ο ένας εκτός του άλλου
       και ο ριζικός άξονας βρίσκεται 
       ανάμεσά τους.
       (σχήμα 1)  

  



Ζήτημα 3ο 
 

ˆ ˆ 0

Δ
2

2 2

 Aν  Α + Β < 180
  και ότι οι μη παράλληλες πλευρές  
  ΒΓ  και  ΑΔ  του τραπεζίου 
  τέμνονται στο σημείο  Ζ. (σχήμα  1)

  Έστω  λ   το εμβαδόν του τριγώνου  ΖΑΒ.
    Αν  λ κ ,  τότε 
        το πρό
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βλημα δεν έχει λύση

    Αν  λ  > κ ,  τότε  ΖΔΓ ΖΑΒ   και
Ε Ε  - ΕΔΓ ΔΓ         =      =     
Ε ΑΒ λ ΑΒ

λ  - κ ΔΓ λ  - κ λ  - κ         =      ΔΓ  = β     ΔΓ = β 
λ β λ λ
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  άρα το τμήμα  ΔΓ  είναι κατασκευάσιμο,
        άρα το τραπέζιο  ΑΒΓΔ  είναι κατασκευάσιμο.

 Aν  Α + Β > 180
  και ότι οι μη παράλληλες πλευρές  
  ΒΓ  και  ΑΔ  του τραπεζίου 
  τέμνονται στο σημείο  
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Ζ. (σχήμα  2)

  Έστω  λ   το εμβαδόν του τριγώνου  ΖΑΒ.

  Είναι  ΖΔΓ ΖΑΒ   και
Ε Ε  + ΕΔΓ ΔΓ   =      =     
Ε ΑΒ λ ΑΒ

λ  + κ ΔΓ λ  + κ λ  + κ   =    ΔΓ  = β     ΔΓ = β 
λ β λ λ
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  άρα το τμήμα  ΔΓ  είναι κατασκευάσιμο,
  άρα το τραπέζιο  ΑΒΓΔ  είναι κατασκευάσιμο.   


