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Ζήτημα 2ον 
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Τριγωνομετρία 
Ζήτημα 1ον 

Ζήτημα 2ον 
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Σε τριγωνομετρικό κύκλο παίρνουμε τόξο  ΑΒ
μέτρου  36   με μέσο το  Ο.
Η πλευρά  ΑΒ  είναι πλευρά κανονικού δεκαγώνου,
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Γεωμετρία 
 
Ζήτημα 1ον 

Αν  Κ, Λ  τα κέντρα,  R, ρ  οι ακτίνες των κύκλων αντίστοιχα και   
δ = ΚΛ  η διάκεντρος τότε : 
 Αν  R  ρ 

Οι κύκλοι βρίσκονται ο ένας εκτός του άλλου δ > R + ρ 
Οι κύκλοι εφάπτονται εξωτερικά δ = R + ρ 
Οι κύκλοι τέμνονται σε δύο σημεία |R - ρ| < δ < R + ρ 
Οι κύκλοι εφάπτονται εσωτερικά δ = |R - ρ| 
Ο ένας κύκλος βρίσκεται εντός του άλλου δ < |R - ρ| 

 Αν  R = ρ 
Οι κύκλοι βρίσκονται ο ένας εκτός του άλλου δ > 2R 
Οι κύκλοι εφάπτονται εξωτερικά δ = 2R 
Οι κύκλοι τέμνονται σε δύο σημεία 0 < δ < 2R 
Οι κύκλοι ταυτίζονται δ = 0 

 
  



Ζήτημα 2ον 
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Το εμβαδόν της μεγάλης βάσης είναι
Β = (ΑΒΓΔ) = 10  = 100 μ   (1)
Το  ΑΒΖΕ  είναι ισοσκελές τραπέζιο με
ΑΒ = 10, ΑΕ = ΒΖ = 5  και ύψος  ΕΕ΄ = 4.

Πυθαγόρειο θεώρημα στο  ΑΕΕ΄  :
ΑΕ΄  = ΑΕ  - ΕΕ΄  = 5  - 4  

2 2

= 9,  
άρα  ΑΕ΄ = 3  και  όμοια  ΒΖ΄ = 3.
ΕΖ = Ε΄Ζ΄ = ΑΒ - ΑΕ΄ - ΒΖ΄ = 10 - 3 - 3 = 4
Το εμβαδόν της μικρής βάσης είναι
β = (ΕΖΗΘ) = 4  = 16 μ   (2)
Αν  Κ, Λ  τα κέντρα των βάσεων
το  ΚΛ  είναι το ύψος  υ  

.

.

της κόλουρης πυραμίδας.

Στο τετράγωνο  ΑΒΓΔ  είναι   δ = α 2,  άρα
ΑΓΑΓ = 10 2    ΑΚ =  = 5 2
2

Όμοια στο τετράγωνο  ΕΖΗΘ  είναι  ΕΗ = 4 2,
ΕΗάρα  ΕΛ =  = 2 2
2

Στο  ΑΕΛΚ  φέρουμε  ΚΜ//ΑΕ. 
Το  ΑΕΛΜ  είναι παρα


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(1),

(3)

λληλόγραμμο με  ΑΕ = ΛΜ = 5  

και   ΑΜ = ΕΛ = 2 2,  άρα  ΚΜ = ΑΚ - ΑΜ = 5 2 - 2 2 = 3 2

Πυθαγόρειο θεώρημα στο  ΚΛΜ :  ΚΛ  = ΛΜ  - ΚΜ  = 5  - 3 2  = 7,

άρα  υ = ΚΛ = 7  μ.  (3)
1V = (B + β Β + β) υ 
3
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(2)
 

1V = (100 + 16 100  + 16) 7  
3
1V = (116 + 1600) 7   
3
1V = (116 + 40) 7   
3
1V = 156 7  
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 3V = 52 7 μ

 


