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Ζήτημα 1ο 
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Αν  ρ , ρ   είναι οι ρίζες της εξίσωσης  αx  + βx + γ = 0, α 0  τότε :
β γρ  + ρ  = -  (1)   και  ρ ρ  =   (2)
α α

β γαx  + βx + γ = 0    x  + x +  = 0    x  - (ρ  + ρ )x + ρ ρ  = 0
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Ζήτημα 2ο 
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(α + β)x - (α - β)y = 4αβ
 

αx - βy = α  + β

α + β -(α - β)
D =  = -β (α + β) + α (α - β) 

α -β
                                = -αβ - β  + α  - αβ 
                                = α  - 2αβ - β

4αβ
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-(α - β)
 = -4αβ  + (α - β) (α  + β ) 

α  + β -β
                                     = -4αβ  + α  + αβ  - α β - β  
                                     =  α  - α β - 3αβ  - β  
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           = (α + β) (α  - 2αβ - β ) 

α + β 4αβ
D  =  = (α + β) (α  + β ) - 4α β 

α α  + β
                                  = + α  + αβ  + α β + β  - 4α β
                                  =  α  - 3α β + α
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β  + β  
                                  = (α - β) (α  - 2αβ - β ) 
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 Αν  α  - 2αβ - β  0  α (1 2) β,   τότε  D 0  
  και το σύστημα έχει μοναδική λύση

(α + β) (α  - 2αβ - β )D  x =  = 
D
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2 2α  - 2αβ - β
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 = α + β

D (α - β) (α  - 2αβ - β )
  y =  = 
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Η ζητούμενη εξίσωση είναι :
  ω  - [(α + β) + (α - β)]ω + (α + β) (α - β) = 0    
  ω  - 2αω + α  - β  = 0

  (x , y) = (α + β , α - β)

 = α - β

  

 Αν  α  - 2αβ - β  = 0  α = (1 2) β,  τότε  D 
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x y= D = D = 0
  και το σύστημα έχει άπειρες λύσεις.
  

0x + 0y = 0
   Αν  α β = 0,  τότε  α = β = 0  και το σύστημα γίνεται  

0x + 0y = 0
      το οποίο έχει λύση κάθε ζεύγος  (x , 
      Η 

y)
ζητούμενη
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2α  + β  + βyx =    Αν  α β  0,  τότ

 εξίσωση είναι :
      ω  - (κ + λ)ω

ε το σύστημα γίνε

 + κλ = 0,  
      όπου  κ, λ  οποιοιδήποτε πραγματικοί αρθ

ται  α
       y ΙR

      το οποίο έχει λύση κά

μοί.
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      Η ζητούμενη εξίσωση είναι :
α  + β  + βμ α  + β  + βμ      ω  -  + μ ω + μ = 0  

α α
      αω  -

α  + β  + βμθε ζεύ

 (α  + β  + βμ + αμ)

γος   , μ  

ω 

με  μ

+ α μ + β μ + βμ  = 0,  
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όπου  μ  οποιοσδήποτε πραγματικός αριθμός.

 

 
  



Ζήτημα 3ο 
οςα = ο 1  όρος της αριθμητικής προόδου

ν = το πλήθος των όρων της αριθμητικής προόδου
ω = ο λόγος της προόδου
τ = ο τελευταίος όρος της προόδου
Σ = το άθροισμα των  ν  πρώτων όρων της αριθμητικής προόδου

τ = α + (ν - 1)ω  (1)
α + τ 2α + (ν - 1)ωΣ = ν  (2)   ή   Σ = ν  (3)

2 2

Έχουμε  5  στοιχεία  (α, ν, ω , τ , Σ)  και  δύο εξισώσεις.
Πρέπει να γνωρίζουμε  3  από τα  5  ώστε να βρούμε τα υπόλοιπα  2.
Π
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εριπτώσεις :
  Γνωρίζω  α, ν, ω : 

   Από την  (1)  βρίσκω το  τ  και έπειτα από τη  (2)  βρίσκω το  Σ.
  Γνωρίζω  α, ν, τ : 

   Από την  (1)  βρίσκω το  ω  και από τη  (2)  βρίσκω το  Σ.
  Γνωρίζω  α, 





 ν, Σ : 
   Από την  (2)  βρίσκω το  τ  και έπειτα από τη  (1)  βρίσκω το  ω.
  Γνωρίζω  α, ω, τ : 

   Από την  (1)  βρίσκω το  ν  και έπειτα από τη  (2)  βρίσκω το  Σ.
  Γνωρίζω  α, ω, Σ : 

   Από την  (




3)  βρίσκω το  ν  και έπειτα από τη  (1)  βρίσκω το  τ.

  Γνωρίζω  α, τ, Σ : 
   Από την  (2)  βρίσκω το  ν  και έπειτα από τη  (1)  βρίσκω το  ω.
  Γνωρίζω  ν, ω, τ : 

   Από την  (1)  βρίσκω το  α  κα




ι έπειτα από τη  (2)  βρίσκω το  Σ.

  Γνωρίζω  ν, ω, Σ : 
   Από την  (3)  βρίσκω το  α  και έπειτα από τη  (1)  βρίσκω το  τ.
  Γνωρίζω  ν, τ, Σ : 

   Από την  (2)  βρίσκω το  α  και έπειτα από τη  (1)




  βρίσκω το  ω.

  Γνωρίζω  ω, τ, Σ : 
   Λύνω την  (1)  ως προς  α  αντικαθιστώ στην  (2)  και βρίσκω το  ν  
   και έπειτα βρίσκω το  α.

  



Ζήτημα 4ο 
 

 α = 6
ν = 15

Σ = 20

 α = 6
ν = 15

Σ = 20

2α + (ν - 1)ω 2 6 + 14ωΣ = ν    20 = 15    40 = (12 + 14ω) 15  
2 2

40 = 180 + 210ω    210ω = -140    

α + τ 6 + τΣ = ν    20 = 15    4
2 2

η

η

1  λύση

2ω = - 
3

2  λύση
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α = 6
ν = 15

10τ = -
3

0 = 15(6 + τ)  

1040 = 90 + 15τ    15τ = -50    τ = -
3

10τ = α + (ν - 1)ω   -  = 6 + 14ω    -10 = 18 + 42ω  
3

42ω = -28     2ω = - 
3
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