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Ζήτημα 1ο 
 

.

Αρχικά θα πρέπει  < β < γ. 
Για να έχουμε τρίγωνο θα πρέπει να ισχύει η τριγωνική ανισότητα, 
δηλαδή     (1)
Από την  (1)  προκύπτουν  γ - β < α < β + γ  και  γ - α < β < α + γ.
Επ

0 < α 

β - α < γ < α + β

.

ομένως για να υπάρχει τρίγωνο θα πρέπει

          και  
Η μεγαλύτερη γωνία του τριγώνου βρίσκεται 
απέναντι από τη μεγαλύτερη πλευρά  γ,  άρα η γωνία  Γ  
καθορίζει το είδος του τρι

α > 0 β - α < γ < α + β

0

2 2 2

0

2 2 2

γώνου ως προς τις γωνίες του.
 Αν  Γ = 90 ,  τότε ισχύει το Πυθαγορείο θεώρημα :  

   γ  = α  + β .
 Αν  Γ < 90 ,  τότε ισχύει η επέκταση του Πυθαγορείου θεωρήματος :  

  γ  = α  + β  - 2 α ΓΔ,  όπου  Γ





 
2 2 2

0

2 2 2

2

Δ  η προβολή της  β  πάνω στην  α, 
  άρα  γ  < α  + β
 Αν  Γ < 90 ,  τότε ισχύει η επέκταση του Πυθαγορείου θεωρήματος :  

  γ  = α  + β  + 2 α ΓΔ,  όπου  ΓΔ  η προβολή της  β  πάνω στην  α, 
  άρα  γ



 

.

2 2 > α  + β
Συνοψίζοντας :  

2 2 2 2 2 2

2 2 2

Το τρίγωνο είναι ορθογώνιο αν  γ  = α  + β ,  οξυγώνιο αν  γ  < α  + β ,
ενώ είναι αμβλυγώνιο αν  γ  > α  + β

 



Ζήτημα 2ο 
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Πυθαγόρειο Θεώρημα στο  ΓΔΕ  : ΔΕ  = ΓΔ  - ΓΕ  

4β  - αα 4β  - αυ  = β  -    υ  =     υ  = 
2 4 2

Στο ορθογώνιο  ΑΔΕ είναι :

ΑΕΔ = 60 ,  άρα  ΑΔΕ = 30   και

4βυΔΕΑΕ =     υ  =     υ  = 
2 2
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Πυθαγόρειο Θεώρημα στο  ΑΔΕ : ΑΔ  = ΔΕ  - ΑΕ  

4β  - α 4β  - α 3 4β  - αυ  = υ  - υ    υ  = -     υ  = 
2 4 4

Πυθαγόρειο Θεώρημα στο  ΑΒΕ : ΑΒ  = ΑΕ  + ΒΕ  

αγ  = υ  + 
2
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4β  - α 3α  + 4βα   γ  = +     γ = 
4 4 4

4β  - α α 4β  - α1 1(ΒΓΔ) = ΒΓ υ  = α  =  (1)
2 2 2 4

4β  - α α 4β  - α1 1(ΑΒΓ) = ΒΓ υ  = α  =  (2)
2 2 4 8

3α  + 4β 3 4β  - α1(ΑΒΔ) = (ΑΓΔ) = 
2 4 4
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(3)
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9α  + 12β 4β  - α =  (3)
32

Ε = (ΒΓΔ) + (ΑΒΓ) + (ΑΒΔ) + (ΑΓΔ)    

α 4β  - α α 4β  - α 9α  + 12β 4β  - αΕ =  +  + 2   
4 8 32

4α 4β  - α 2α 4β  - α 9α  + 12β 4β  - αΕ =  +  +  
16 16 16

6αΕ = 
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 

2 2 2 2 2 24β  - α  + 9α  + 12β 4β  - α  
16

 


 2 2 2 21Ε = 6α + 9α  + 12β 4β  - α
16

 



ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑ 
Ζήτημα 1ο 

ˆ 0Αν  Α = 90 ,  ΑΒ = γ, ΒΓ = α  και  ΑΓ = β,  τότε :

       
      

   
   

β = α ημΒ   ,   β = α συνΓ   ,   β = γ εφΒ   ,   β = γ σφΓ
γ = α συνΒ    ,   γ = α ημΓ   ,   γ = β σφΒ   ,   γ = β εφΓ
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ΒΔΔΒΙ :  σφ30  = 
ρ ΒΔ ΓΔ   +  = σφ30  + σφ15  

ΓΔ ρ ρΓΔΙ :  σφ15  = 
ρ

ΒΔ + ΓΔ α = σφ30  + σφ15     = σφ30  + σφ15  (1)
ρ ρ

ημ 15  + συν 15  = 1    

2 + 3ημ 15  +  = 1    
2

ημ 15  = 1
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η1 λύση
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2 + 3 2 - 3 2 - 3 -     ημ 15  =    ημ15  = 
4 4 2

2 + 3 2 + 3συν15 2 + 32σφ15  =  =  =  =  = 2 + 3
ημ15 2 - 3 2 - 3 2 + 3 2 - 3

2
α α(1)     = 3  + 2 + 3      = 2 + 2 3     
ρ ρ

Στο

 



   

η

α = 2 1 + 3
ρ

2  λύση (γεωμετρική)

 

ˆ 0 α α 3 ορθογώνιο είναι  Γ = 30 ,  άρα  γ =   και  β = 
2 2

α 3 αα +  + α 3 1 + 3α + β + γ 3α + α 32 2τ =  =  =  = 
2 2 4 4

α 31 1(ΑΒΓ) = β γ = τρ   
2 2
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α = 2 1 + 3
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