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Ζήτημα 1ο 

(Απάντηση από Αριστείδη Πάλλα) 
 

 



Ζήτημα 2ο 

 

Δ

ΑΒΓΔ  κανονικό τετράεδρο πλευράς  α.
ΒΖ  το ύψος του τετραέδρου.

Ζ  το βαρύκεντρο του  ΑΓΔ.
Βάση της πυραμίδας είναι το 
ισοσκελές τραπέζιο  ΓΔΔ΄Γ΄  και ύψος η  Β΄Κ. 
Τα  Β΄, Γ΄, Δ΄  είναι μέσα των  ΑΒ, Α

Δ

Γ, ΑΔ  αντίστοιχα,
αάρα  ΑΒ΄ = ΒΒ΄ = ΑΓ΄ = ΓΓ΄ = ΑΔ΄ = ΔΔ΄ = Β΄Γ΄ = Γ΄Δ΄ = Β΄Δ΄ = 
2

1V = (ΓΔΔ΄Γ΄) Β΄Κ   (1)
3

α 3Αν  Ε  είναι το μέσο της  ΓΔ,  τότε  ΑΕ = ΒΕ = Β΄Γ = 
2

Το  ΑΓΔ  είναι ισόπλευρο τρίγωνο πλευ

 

2

2

2Δ

2 2 2

α 3ράς  α,  άρα  (ΑΓΔ) = 
4

α 3α α 32Το  ΑΓ΄Δ΄  είναι ισόπλευρο τρίγωνο πλευράς  ,  άρα  (ΑΓ΄Δ΄) =  = 
2 4 16

α 3 α 3 3α 3(ΓΔΔ΄Γ΄) = (ΑΓΔ) - (ΑΓ΄Δ΄) =  -  =   (2)
4 16 16

1 1 α 3 α 3ΕΖ = ΑΕ =  = 
3 3 2 6

Π.Θ.  στο  Β

 
  



2 2 2 2 2
2 2 2

(2)

(3)

α 3 α 3 3α 3α 6αΕΖ : ΒΖ  = ΒΕ  - ΕΖ  =  -  =  -  = 
2 6 4 36 9

α 6άρα  ΒΖ =    
3

Στο  ΑΒΖ  τα  Β΄, Κ΄ είναι τα μέσα των  ΑΒ  και  ΑΖ  αντίστοιχα,

ΒΖ α 6άρα  Β΄Κ΄ =  =    (3)
2 6

1(1)    V = 
3

   
      
   

 
23α 3 α 6     

16 6
 

3α 2V = 
32

 



Δ Δ

2

Δ

Ε = (ΓΔΔ΄Γ΄) + (Β΄Γ΄Δ΄) +  (Β΄Γ΄Γ) + (Β΄ΔΔ΄) + (Β΄ΓΔ)  (4) 

Τα  ΑΒΓ  και  ΑΒΔ   είναι ισόπλευρα τρίγωνα πλευράς  α,  

α 3άρα  (ΑΒΓ) = (ΑΒΔ) = 
4

αΤο  Β΄Γ΄Δ΄  είναι ισόπλευρο τρίγωνο πλευράς  ,  
2

άρα  (Β΄Γ

2

2

2

2

α 3 α 32΄Δ΄) =  =   (5)
4 16

Τα  Β΄ , Γ΄ είναι μέσα των  ΑΒ,  ΑΓ,  άρα

1 1 1 α 3(Β΄ΓΓ΄) = (ΑΒ΄Γ) = (ΑΒΓ) =   (6)
2 2 2 16

Τα  Β΄ , Δ΄ είναι μέσα των  ΑΒ,  ΑΔ,  άρα

1 1 1 α 3(Β΄ΔΔ΄) = (ΑΒ΄Δ) = (ΑΒΔ) =   
2 2 2 16

 
  

 

 

2 2 2 2 2Δ
2 2 2

2

2 2 2(2),(5),(6)

(7),(8)

(7)

α 3 α 3α α 2αΠ.Θ.  στο  Β΄ΕΓ  : Β΄Ε  = Β΄Γ  - ΕΓ  =  -  =  -  = 
2 2 4 4 4

α 2άρα  Β΄Ε =    
2

1 1 α 2 α 2(Β΄ΓΔ) = ΓΔ Β΄Ε = α  =   (8)
2 2 2 4

3α 3 α 3 α 3 α(4)    Ε =  +  +  + 
16 16 16

   
       

   


2 2

2 2 2 2

2 2 2 2

3 α 2 +    
16 4

6α 3 α 2 3α 3 α 2Ε =  +    Ε =  +    
16 4 8 4

3α 3 2α 2 3α 3 + 2α 2Ε =  +     Ε =    
8 8 8



 

 

2(3 3 + 2 2)αΕ = 
8

 

  



ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑ 
Ζήτημα 1ο 

2 2
2 2

2 2 2

2 2
2 2 2

0 0

ημ ω συν ω 1 ημ ω + συν ω = 1    +  =       
συν ω συν ω συν ω

1 1 1  εφ ω + 1 =    συν ω =     συνω = 
συν ω 1 + εφ ω 1 + εφ ω

  και επειδή  90  < ω < 180   είναι  συνω < 0,  άρα  

 εφω = 

  

  



2

1συνω = -
1 + εφ ω

ημω     ημω = εφω συνω   
συνω

  
2

εφω ημω = - 
1 + εφ ω

 

Ζήτημα 2ο 

0 0

0 0

0 0

0 0

0 0

0 0 0

3Είναι :  ημ120  = ημ60  =   
2

3           εφ150  = -εφ30  = -  
3

3           συν150  = -συν30  = -   
2

           εφ120  = -εφ60  = - 3   
           εφ135  = -εφ45  = -1

1 2ημ120  - εφ150 συν150
2 3Α = 

2 ε
3

  

  0 0

1 3 2 3 3 - - -
2 2 3 3 2

 = 
2 2 2φ120  + εφ135 - 3  + (-1)

5 3 5
3 2 3 3  - 2 2 - 15(3 3 - 2 2)4 6 12    =  =  = 
6 2 3 2 + 5 6 -12(3 2 + 5 6)-  - -

3 5 15
5(3 3 - 2 2) (3 2 - 5 6) 5 (9 6  - 45 2 - 12    =  = 

-4(3 2 + 5 6) (3 2 - 5 6)

   
     

   

  

 


 + 20 3)
-4 (18 - 150)

5 (9 6 - 45 2 + 20 3 - 12) 5 (9 6  - 45 2 + 20 3 - 12)    =  = 
-4 (-132) 528



 


   




