
ΓΕΝΙΚΕΣ ΕΙΣΙΤΗΡΙΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 1967 
ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΣΤΗΝ ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΑ 

ΠΟΛΥΤΕΧΝΙΚΟΣ ΚΥΚΛΟΣ – 
ΦΥΣΙΚΟΜΑΘΗΜΑΤΙΚΟΣ ΚΥΚΛΟΣ – 
ΓΕΩΠΟΝΟΔΑΣΟΛΟΓΙΚΟΣ ΚΥΚΛΟΣ  

 
Τετάρτη  13  Σεπτεμβρίου  1967 

Ζήτημα 1ο 

0

2 2 2
2 2 2

Α0 <  < 90
22 2 2

2 2 2 2 2 2

β  + γ  - αα  = β  + γ  - 2βγσυνΑ    συνΑ =   (1)
2βγ

Α Α Α 1 - συνΑ συνΑ = 1 - 2ημ    2ημ  = 1 - συνΑ    ημ  =     
2 2 2 2

β  + γ  - α α  - β  - γ  + 2βγ1 - 
Α 1 - συνΑ 2βγ   ημ  =   =   = 
2 2 2



   

(1)

 

2 2

Α0 < 
22 2 2

α  - (β - γ)2βγ  = 
2 4βγ

(α - β + γ)(α + β - γ) (2τ - 2β)(2τ - 2γ) 2(τ - β)2(τ - γ)            = =  = 
4βγ 4βγ 4βγ

Α Α Α 1 + συνΑ συνΑ = 2συν  - 1   2συν  = 1 + συνΑ    συν  =   
2 2 2 2

   

(τ - β)(τ - γ)= 
βγ

0

 

 < 90

2 2 2 2 2 2

2 2

  

β  + γ  - α β  + γ  + 2βγ - α1 + 
Α 1 + συνΑ (β + γ)  - α2βγ 2βγ   συν  =   =   =  =  
2 2 2 2 4βγ

(β + γ - α)(β + γ + α) (2τ - 2α) 2τ 2(τ - α) 2τ              = =  = 
4βγ 4βγ 4βγ

ημΑ εφ  = 
2

  



(1)

τ (τ - α)= 
βγ

 

(τ - β)(τ - γ) (τ - β)(τ - γ)Α
βγ βγ2  = =  = Α τ (τ - α)τ (τ - α)συν

2 βγβγ

Α 1 1 σφ  =  =  = Α2 (τ - β)(τ - γ)εφ
2 τ (τ - α)

Με κυκλική εναλλαγή γραμμάτων βρίσκουμε 

 






(τ - β)(τ - γ)
τ (τ - α)

τ (τ - α)
(τ - β)(τ - γ)

.

τους τριγωνομετρικούς αριθμούς 
Β Γτων γωνιών    και  
2 2

 



 
Ζήτημα 2ο 
 

 
 

 

ˆ ˆˆˆ ˆˆ ˆ

ˆˆ ˆ ˆ ˆ

ˆˆ

ˆ

1
1,2

1 2

1 1 1 1

Δ
Α

1

Δ

1

π π Α π - Α - Α  - Σ π - Α2 2 2 2Σ  = Σ  =  =  =  =  = 
2 2 2 2 4

π - ΑΙ  = Σ  (οξείες γωνίες με πλευρές κάθετες),  άρα  Ι  = Σ  = 
4

ρΚΜ π - ΑΜΚΣ  : εφΣ  =    εφ  =   (1) 
ΜΣ 4 ΛΣ

ΛΣΙΛΣ  : εφΙ  =   
ΙΛ



ˆ

ˆ ˆ

ˆ ˆ
.

( )
2 Α

π - Α ΛΣ εφ  =   (2) 
4 ρ

ρπ - Α ΛΣ(1), (2)   εφ  =       
4 ΛΣ ρ

Όμοια αποδεικνύουμε :

            και                  





   2 Α

2 2Β Γ

ρπ - Αεφ  = 
4 ρ

ρ ρπ - Β π - Γεφ  = εφ  =  
4 ρ 4 ρ  

  



Ζήτημα 3ο 

ˆ ˆ 0
1

Δ

Β +Γ=90
1

Δ 1

ΑΒ=2RημΓ

Δ

 Aν  ΑΒΓ  είναι οξυγώνιο (σχ.1)
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 Aν  ΑΒΓ  είναι ορθ

συν(Β - Γ) = 1   Β -

ογώνιο στο  Α (σχ.2)
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 Aν  ΑΒΓ  είναι ορθογώνιο στο  Β  ή στο  Γ  (σχ.3)
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αμβλυγώνιο στο  Α (σχ.4)
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 Aν  ΑΒΓ  είναι αμβλυγώνιο στο  Β  (σχ.5)
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