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Ζήτημα 1ο 

 

 
Ζήτημα 2ο 

Έστω  ΑΒΓΔΑ΄Β΄Γ΄Δ΄  παραλληλεπίπεδο
που οι διαγώνιοί του  ΑΓ΄, Α΄Γ, ΒΔ΄, Β΄Δ  είναι ίσες.
Το παραλληλόγραμμο  ΑΓΓ΄Α΄  είναι ορθογώνιο
διότι οι διαγώνιοί του είναι ίσες,  άρα  ΑΑ΄ ΑΓ  (1)
Το παραλληλόγραμμ



ΑΑ΄//ΒΒ΄

ο  ΒΔΔ΄Β΄  είναι ορθογώνιο
διότι οι διαγώνιοί του είναι ίσες,  άρα  ΒΒ΄ ΒΔ  (2)

(1), (2)    η  ΑΑ΄  είναι ορθογώνιος προς τη  ΒΔ  (3)
(1), (3)    η  ΑΑ΄  είναι κάθετη στην έδρα  ΑΒΓΔ

Όμοια δείχν






ουμε ότι κάθε ακμή είναι κάθετη στις έδρες του παραλληλεπιπέδου,
άρα το  ΑΒΓΔΑ΄Β΄Γ΄Δ΄  είναι ορθογώνιο παραλληλεπίπεδο.

 



 
Ζήτημα 3ο 
 

(1)

Δ Δ

Έστω  ΚΡΛ  μια τυχαία τέμνουσα.
Έστω επίσης  ΚΡ < ΡΛ
Ζ  είναι το συμμετρικό του  Κ  ως προς  Ρ.
Από το  Ζ  φέρνουμε ευθεία παράλληλη στην  ΑΒ
η οποία τέμνει την  ΑΓ  στο  Ε.

Τα τρίγωνα  ΚΡΔ, ΕΖΡ   είνα
ˆ ˆ ˆ ˆ

ι ίσα διότι έχουν

ΚΡ = ΡΖ, ΔΚΡ = ΡΖΕ  και  ΚΡΔ = ΖΡΕ,
άρα  ΚΡΔ) = (ΕΖΡ).

(ΑΚΛ) = (ΑΚΡΕ) + (ΕΖΡ) + (ΕΖΛ)
          = (ΑΚΡΕ) + (ΡΚΔ) + (ΕΖΛ)
          = (ΑΔΕ) + (ΕΖΛ)
Είναι  (ΑΚΛ) (ΑΔΕ)
Το  "="  ισχύει ότα


(1)

1

ν  Ε Λ Ζ,  δηλαδή  Ρ  μέσο του  ΚΛ .
Επομένως η  ΔΡΕ  είναι η τέμνουσα  τ  ώστε το εμβαδόν  Ε   να είναι ελάχιστο.

Παίρνουμε  Κ  τυχαίο σημείο της  ΑΒ.
Ζ  το συμμετρικό του  Κ  ως πρ

 

ος

Κατασκευή
1  τρόπος

ος  Ρ.
Από το  Ζ  φέρνουμε ευθεία παράλληλη στην  ΑΒ
η οποία τέμνει την  ΑΓ  στο  Ε.
Η ζητούμενη τέμνουσα  τ  είναι η ευθεία  ΡΕ.

Α΄  το συμμετρικό του  Α  ως προς  Ρ.
Από το  Α΄  φέρνουμε παράλλ

ος2  τρόπος

ηλες στις  ΑΒ,  ΑΓ
η οποίες τέμνουν τις  ΑΓ, ΑΒ  στα  Ε  και  Α  αντίστοιχα.
Η ζητούμενη τέμνουσα  τ  είναι η ευθεία  ΔΕ.

Για να έχει λύση το πρόβλημα θα πρέπει τα  Δ, Ε  
να είναι εσωτερικά σημ

Διερεύνηση

εία των  ΑΒ  και  ΑΓ.

  




