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ΘΕΜΑ 1ο 
Α. Να αποδείξετε ότι: συν2α = 1 – 2ημ2α . 

Μονάδες 9  

Β. Να γράψετε στο τετράδιό σας τους αριθμούς 1, 2, 3, 4 
των παρακάτω προτάσεων και δίπλα σε κάθε αριθμό να 
σημειώσετε την ένδειξη (Σ), αν η αντίστοιχη πρόταση 
είναι σωστή, ή (Λ), αν η αντίστοιχη πρόταση είναι 
λανθασμένη. 
1. Μια ακολουθία λέγεται αριθμητική πρόοδος, αν κάθε 

όρος της προκύπτει από τον προηγούμενό του με 
πρόσθεση του ίδιου πάντοτε αριθμού. 

Moνάδες 4 
2. Ο νιοστός όρος αν μιας γεωμετρικής προόδου με 

πρώτο όρο α1 και λόγο λ είναι  αν = α1λν-1. 
Moνάδες 4 

3. Το άθροισμα των ν πρώτων όρων μιας αριθμητικής 
προόδου (αν) είναι  

2
ν)αα(

νS ν1  . 

Moνάδες 4 
 

4. Τρεις μη μηδενικοί αριθμοί α, β, γ είναι διαδοχικοί 
όροι αριθμητικής προόδου αν και μόνο αν ισχύει 

3
γαβ 

  . 
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ΘΕΜΑ 2ο 
Ο εικοστός όρος μιας αριθμητικής προόδου είναι 69 και ο 
εικοστός πρώτος είναι 72. 
Να βρείτε:  
 

α) τη διαφορά ω της αριθμητικής προόδου, 
Μονάδες 5 

 

β) τον πρώτο όρο α1, της προόδου και 
Μονάδες 9 

 

γ) το άθροισμα S18 των δεκαοκτώ πρώτων όρων της 
προόδου. 

Μονάδες 11 

 
ΘΕΜΑ 3ο 

α) Να αποδείξετε ότι:   ημα2
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Μονάδες 12 
 

β) Να λύσετε την εξίσωση:   01
4
πxημ
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ΘΕΜΑ 4ο 
Δίνεται το πολυώνυμο  Ρ(x) = αx3 + βx + 2 , όπου  α, β  
είναι πραγματικοί αριθμοί. 

α) Να αποδείξετε ότι :    Ρ(2004) + Ρ(–2004) = 4 . 

Μονάδες 4 

β) Να γράψετε την ταυτότητα της διαίρεσης του 
πολυωνύμου Ρ(x) με το πολυώνυμο  
Q(x) = x . 
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γ) Να αποδείξετε ότι το υπόλοιπο της διαίρεσης του 

πολυωνύμου  Ρ(x)  με το πολυώνυμο  x –1  είναι           
 υ = α + β + 2 .  

Μονάδες 7 

δ) Αν α = 1 και το πολυώνυμο Ρ(x) έχει ρίζα τον αριθμό 1, 
τότε να υπολογίσετε το β και να λύσετε την εξίσωση  
Ρ(x) = 0 . 

Μονάδες 10 


