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ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 
 
ΘΕΜΑ 1ο 
Α. Θεωρούμε δύο σημεία  Α (x1 , y1)  και  B (x2 , y2)  του καρτεσιανού 

επιπέδου και ας υποθέτουμε ότι  (x , y)  είναι οι συντεταγμένες του μέσου 

Μ  του  ΑΒ. Επειδή  1OM  = OA  + OB
2

   
 
 

  και  

1 1 2 2OM  = (x , y),  OA  = (x  , y ),  OB  = (x  , y ),  
  

 έχουμε 
1 2 1 2

1 1 2 2
x  + x y  + y1(x , y) = [(x  , y ) + (x  , y )] =  , 

2 2 2
   
 

 

Επομένως ισχύει 1 2 1 2x  + x y  + yx =    και   y = 
2 2

.     
  

Β. 1 – γ,  2 – β,   3 – β.  
 

ΘΕΜΑ 2ο 
1

1

2 1 1

1 ε ε

1 A ε A 1

1

2 ε ε ε ε

2

ε  // ε   λ  = λ  = 3 

    (ε ) : y - y  = λ (x - x )    (ε ) : y - 2 = 3 (x - 1)   

    (ε ) : y - 2 = 3x - 3  
1ε ε    λ λ  = -1    λ 3 = -1   λ  = -
3

    (ε ) : y



   



     

1

α. 

(ε ) : y = 3x - 1 

β. 

2

3

Α ε Α 2

2

3 ε

3 A A 3

1 - y  = λ (x - x )    (ε ) : y - 2 = - (x - 1)   
3

1 1    (ε ) : y - 2 = - x +   
3 3

 ε  // x΄x   λ  = 0

    (ε ) : y - y  = 0 (x - x )    (ε ) : y - 2 = 0   

   





  

2

3

1 7(ε ) : y = - x +  
3 3

γ.
(ε ) : y = 2 

δ.
4

4

A O
ε ΟΑ

A O

4 O ε O 4

y  - y 2 - 0 λ  = λ  =  =  = 2
x  - x 1 - 0

    (ε ) : y - y  = λ (x - x )    (ε ) : y - 0 = 2 (x - 0)        4(ε ) : y = 2x 
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ΘΕΜΑ 3ο 

B A B A

Γ Β Γ Β

Γ A Γ A

AB = (x  - x  , y  - y ) = (3 - 2 , 4 - 9)    

   BΓ = (x  - x  , y  - y ) = (5 - 3 , 7 - 4)    

   AΓ = (x  - x  , y  - y ) = (5 - 2 , 7 - 9)    







 

 

  

α. AB = (1 , - 5)
ΒΓ  = (2 , 3)
AΓ

2 2 2

x = BΓ - 2AB = (2 , 3) - 2(1 , -5) = (2 , 3) + (-2 , 10)   

BΓ - 2AB  = x  = 0  + 13  = 13    

 AΓ BΓ = 2 3 + 3 (-2) 





  



  

   

 

  = (3 , - 2)

β.  x  = (0 , 13)

γ.  BΓ - 2AB = 13

δ. 0ˆ= 6 - 6 = 0,  άρα  AΓ BΓ,  άρα  ΑΓΒ = 90
    δηλαδή .


 

το τρίγωνο  ΑΒΓ  είναι ορθογώνιο στο  Γ

 

 

ΘΕΜΑ 4ο 
22 2 2 2 2

K K

2 2 2 2

2

 C : (x - x )  + (y - y )  = R    C : (x - 3)  + (y - 3)  = 8    
     

 (ΚΓ) = (1 - 3)  + (5 - 3)  = (-2)  + 2  = 4 + 4 = 8 = ρ,  άρα  

y = x  (1)
(x - 3)  + (y - 3

 



2 2

α.
C : (x - 3)  + (y - 3)  = 8

β. Γ C

γ. 

   

2 2 2
2

2

(1)

(1)

  (x - 3)  + (x - 3)  = 8    2(x - 3)  = 8  
)  = 8

    (x - 3)  = 4    x - 3 = 2  ή  x - 3 = -2     x = 5  ή  x = 1

     x = 5    y = 5,  άρα  

     x = 1    y = 1,  άρα  

    
 

 

 

 

Α (5 , 5) 

Γ Β Γ Β

Γ A Γ A

BΓ = (x  - x  , y  - y ) = (1 - 1 , 5 - 1) = (0 , 4)

   ΑΓ = (x  - x  , y  - y ) = (1 - 5 , 5 - 5) = (-4 , 0)

   BΓ ΑΓ = 0 (-4) + 4 0 = 0,  άρα       





   

Β (1 , 1)

δ. 

BΓ ΑΓ  



 

 

 


