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ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 
 
ΘΕΜΑ 1ο 

 
Α. Επειδή, 2 2AB = ΟB - ΟΑ,  AB = (x , y),  ΟB = (x  , y )

    
 

1 1και  ΟΑ = (x  , y )


, έχουμε: 
(x , y) = (x2 , y2) - (x1 , y1) = (x2 - x1 , y2 - y1). 
Επομένως οι συντεταγμένες  (x , y)   
του διανύσματος με άκρα τα σημεία 
A (x1 , y1)  και  B (x2 , y2)  δίνονται από  
τις σχέσεις  x = x2 - x1  και  y = y2 - y1. 
  

 Β. 1 – Σ,  2 – Σ,  3 – Λ, 4 – Σ.  
 

ΘΕΜΑ 2ο 
 

A B A B

Γ Β Γ Β

 BA = (x  - x  , y  - y ) = (5 + 4 , -3 - 9)    

    BΓ = (x  - x  , y  - y ) = (-1 + 4 , 5 - 9)    

AB = -BΑ = -(9 , -12) = (-9 , 12) 

   AB





 

 

 



α) BA = (9 , - 12)
ΒΓ  = ( 3, - 4)

β) 

 

2 2

Γ A Γ A

2 2

 = (-9)  + 12  = 81 + 144 = 225   

   AΓ = (x  - x  , y  - y ) = (-1 - 5 , 5 + 3) = (-6 , 8)

   AΓ  = (-6)  + 8  = 36 + 64 = 100   

-9 12
det AB , AΓ  =  = -9
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



 



 

 

 AB = 15

 AΓ = 10

γ) 8 - (-6) 12 = -72 + 72 = 0,

   άρα  AB // AΓ,  δηλαδή  .



 
τα σημεία  Α, Β, Γ  είναι συνευθειακά
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ΘΕΜΑ 3ο 

2 2(x - 1)  - (y + 2)  = 0     [(x - 1) + (y + 2)] [(x - 1) - (y + 2)] = 0  
    (x - 1 + y + 2) (x - 1 - y - 2) = 0   (x + y + 1) (x - y - 3) = 0  
    ή  

  
   



α) 

x + y + 1 = 0      x - y - 3 = 0  (ευθείε

1
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2

1 ε
ε ε

2 ε

 
(ε ) : y = -x - 1,  άρα   λ  = -1

  λ λ  = -1   
    (ε ) : y = x - 3,  άρα   λ  = 1

y = -x - 1
    x - 3 = -x - 1    2x = 2    x = 1
y = x - 3

  

    



  



1 2

1 2

ς  (ε )  και  (ε )  αντίστοιχα)
β) 

ε ε  

γ)

   y = x - 3    y = 1 - 3    y = -2
    Eπομένως .

 
x = 1

1 2το σημείο τομής των  ε   και  ε   είναι το  Μ (1 , - 2)

 

 
ΘΕΜΑ 4ο 

2 2

22 2 2 2 2
K K

2 2 2 2

 ρ = (ΟΚ) = (2 - 0)  + (2 - 0)  = 4 + 4 = 8

    C : (x - x )  + (y - y )  = R    C : (x - 2)  + (y - 2)  = 8    
    C : (x - 2)  + (y - 2)  = 8    C : x  - 4x + 4 + y  - 4y + 4 - 8 = 0  
    

 

 

α)

C : x
2 2 2 2

2 2

 (ΚB) = (0 - 2)  + (4 - 2)  = (-2)  + 2  = 4 + 4 = 8 = ρ,  άρα  

    (ΚΓ) = (2 + 2 2 - 2)  + (2 - 2)



2 2 + y  - 4x - 4y = 0

β) B C
2

2 2

2 2

 = (2 2)  = 8 = ρ,  άρα  

    (ΟΓ) = (2 + 2 2 - 0)  + (2 - 0)  = 4 + 8 2 + 8 + 4 = 16 + 8 2
 

    (ΒΓ) = (2 + 2 2 - 0)  + (2 - 4)  = 4 + 8 2 + 8 + 4 = 16 + 8 2

    (ΟΓ) = (ΒΓ),  άρα  .
 



 


Δ

Γ C

ΟΒΓ  ισοσκελές
γ)

Κ Κ

2 2

(ε) : x - y - 4 = 0
x  - y  - 4 2 - 2 - 4 -4 4 4 2    d (K , ε) =  =  =  =  =  = 2 2 = 8 = ρ

21 + 1 2 21  + (-1)
    άρα .
    Oι συντεταγμένες του  Β (0 , 4)  επαληθεύουν τ

η ευθεία  (ε)  εφάπτεται στον κύκλο  C
ην εξίσωση της ευθείας  (ε)

    επομένως .το  Β  είναι το σημείο επαφής του  C  με την εφαπτομένη του  (ε)

 


