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ΘΕΜΑ 1ο 

Α. Έχουμε:  AB2 = ΒΓ ∙ ΒΔ  και  ΑΓ2 = ΒΓ ∙ ΓΔ. 
Με πρόσθεση των ισοτήτων κατά μέλη προκύπτει ότι: 
ΑΒ2 + ΑΓ2 = ΒΓ ∙ ΒΔ + ΒΓ ∙ ΓΔ  
                 = ΒΓ(ΒΔ + ΓΔ)  
                 = ΒΓ ∙ ΒΓ  
                 = ΒΓ2. 
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ΘΕΜΑ 2ο 
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ΑΒ  = 15  = 225
  ΑΒ  = ΑΔ  + ΔΒ ,  άρα 

   ΑΔ  + ΔΒ  = 12  + 9  = 144 + 81 = 225

ˆ  το  ΑΒΔ  είναι ορθογώνιο με  Δ = 90 ,  άρα 

ΑΒ  = ΒΓ ΒΔ   225 = ΒΓ 9    
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α. 

το  ΑΔ  είναι ύψος του  ΑΒΓ

β. ΒΓ = 
2 2 2 2 2

ο 2 2

   ΑΓ  = ΒΓ  - ΑΒ  = 25  - 225 = 625 - 225 = 400 = 20 ,  άρα  

2  θεώρημα διαμέσων : ΑΓ  - ΑΒ  = 2 ΒΓ ΜΔ    
175 7   400 - 225 = 2 25 ΜΔ  175 = 50ΜΔ  ΜΔ =   ΜΔ = 
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   άρα 
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ΑΓ = 20

γ. 

η προβολή της δ

1 1 7  (ΑΜΔ) = ΜΔ ΑΔ = 12    
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7ιαμέσου  ΑΜ  στην υποτείνουσα  ΒΓ  είναι  
2

(ΑΜΔ) = 21

 



 

 

ΘΕΜΑ 3ο 
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ΜΒ  - ΑΒ  = ΜΑ
    (1)

   ΜΡ ΜΒ = ΜΑ

ΝΒ  - ΑΒ  = ΝΑ
  ΝΒ  - ΑΒ  = ΝΡ ΝΒ  (2)

   ΝΡ ΝΒ = ΝΑ

  (1) , (2)    ΜΒ  - ΑΒ
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2 2α.  ΜΒ  - ΑΒ  = ΜΡ ΜΒ

β.  

2 2 - ΝΒ  + ΑΒ

2 2 2 2 2 2 2 2
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 = ΜΡ ΜΒ - ΝΡ ΝΒ  
  

ΜΒ  = ΑΒ  + ΜΑ  = (2R)  + R  = 4R  + R  = 5R     MB = R 5
R R   ΜΡ ΜΒ = ΜΑ   ΜΡ R 5 = R   ΜΡ  =   ΜΡ   =   (3)

55
   ΒΝ  = ΑΒ  + ΝΑ  = (2R)  + (2R)  = 4
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2 2ΜΒ  - ΝΒ  = ΜΡ ΜΒ - ΝΡ ΝΒ
γ. 
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2 2 2(3)

22 2(4)

R  + 4R  = 8R     ΒΝ = 2R 2
   AB = AN = 2R,  άρα  ΑΒΝ  ορθογώνιο και ισοσκελές,  

ΒΝ   άρα  ΑΚ  διάμεσος και ύψος,  άρα  ΝΚ =  = R 2  ΝΚ  = 2R  (4)
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ΘΕΜΑ 4ο 
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κυκλ.τομ.ΟΜΝ

Δ
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ΟΒ ˆˆΣτο ορθογώνιο  ΜΟΒ  είναι  ΟΜ = ,  άρα  Β = 30   
2

π 12 60 π 144   Ε  =  =     
360 6

ˆ Στο ορθογώνιο  ΟΜΓ  : ΜΟΓ = 30 ,  άρα  ΜΓ = x  και  ΟΓ = 2x
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κυκλ.τομ.ΟΜΝ

α. ΜΟΝ = 60  = ω

Ε  = 24π

β.
2 2 2 2 2 2 2
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τεταρτοκυκλίου

γραμμ.

  ΟΜ  = ΟΓ  - ΜΓ    12  = (2x)  - x     144 = 3x     

    x  = 48    x = 48     x = 4 3  ,  άρα  ΟΓ = 2x = 8 3
1 1    (OBΓ) = ΟΒ ΟΓ = 24 8 3  = 96 3
2 2

π 12 144π    Ε  =  =  = 36π
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τεταρτοκυκλίου = (ΟΒΓ) - Ε  = 96 3 - 36π     γραμμ.Ε  = 12(8 3 - 3π)

   


